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:úåéììë úåéçðä

.äëøàäá êøåö äéäé àìù äåå÷î éðà .(çñô úùôåç éøçà ÷åéãá) 28.4.2019 ,'à íåé ãò ùéâäì ùé äãåáòä úà •

ïë ìò .íëìåëì äãåáò äúåà ïúåð éðà ïëì ,úåãçà úåãøôð úåãåáò ïéëäì äù÷ù éì øøáúä ,éúððëéúù äîì ãåâéðá •

.úéããä äøæò àìì ,éàîöò ïôåàá åæ äãåáò ìò ãåáòì íëî ãçà ìëî ù÷áà

ïúéð úåéòáä ïåøúôá íééù÷á úì÷úð íà .äîéàúî äëøãä úúì éúìãúùä - øúåé íéù÷ éìåà íéìéâøúäî íéãçà •

åá éùå÷ä ìòå äéòáä úà óå÷úì úéñéð íäá íéëøãä ìò øáñä ùåøãà äæë äø÷îáù éîöòì øàúî éðà .éìà úåðôì

.äàìä êúåà íã÷ì éåùòù æîø éì äéäéå ïëúé .úì÷úð

.úåáåùç àì ñåôã úåéåòè íâ ï÷úì çîùà .éìà úåðôì ù÷áà ,åäùìë ìéâøúá úåòè ùé íà •

úà ïéáäì (éìù) éùå÷ä àìà ,éãöî ãåé ìù åöå÷ ìò äãô÷ä äððéà äáéñä :äøåøá äâöä ìò ãàî ãéô÷äì ùé •

.äãåáòä ú÷éãáá éìò ì÷äì åìãúùä .êúãåáò

!äçìöäá
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éìòá úåãù ìù L/K äàåìâ úáçøä ùéù çëåä .úéôåñåøô äøåáç G éäú .0 åà éðåùàø øôñî p éäé :1 ìéâøú

.Gal(L/K) ∼= G-ù êë p (ïééöî=) ïåéôà

äðòèä úà çéëåäì àìà ,úéøáòì úéìðâàî íù äçëåää úà íâøúì ïéà .[FA] øôñá 1.3.4 äð÷ñî éäåæ :äëøãä

úåøçà úåðòè ìò íéëîúñî íà ,øîåìë .2á äøáâìàá åà éçëåðä ñøå÷á åéäù íéèôùîå úåðòè ìò ÷ø êîúñäá

.äúåà íéìùäì êéøö ,ä÷îðä úåøñç øôñá äçëåäá úåîéåñî úåãå÷ð íà ,èøôá .ïúåà çéëåäì íâ êéøö ,øôñäî

.úåéôåñåøô úåøåáç ìù íæéôøåîéôà θ: G→ H éäé :2 ìéâøú

.H ìù 1-ì úñðëúî íéøöåé úëøòî ìò G ìù 1-ì úñðëúî íéøöåé úëøòî ä÷éúòî θ-ù çëåä (à)

ìù 1-ì úñðëúî X íéøöåé úëøòî ùéù çëåä .1 ∈ Y -ù çéðð .H ìù 1-ì úñðëúî íéøöåé úëøòî Y éäú (á)

.θ(X) = Y -ù êë G

äãåáòá åéìò êîúñäì ïéà .äçëåä àìì àáåä øùà ,äàöøääî (Douady) 7.2 èôùî ìù ÷åæéç åäæ :(á) éáâì äëøãä

äðòèä úà ìá÷ì éãë äá íéîéàúî íééåðéù äùòå [FA] øôñá 17.1.1 äðòèá äæ èôùî ìù äçëåää úà àø÷ .åæ

.úù÷åáîä

i ∈ N ìëì .(íæéôøåîåæéà ú÷ìçî ìëî úçà) úåèåùôä úåéôåñä úåøåáçä ìë S1, S2, S3, . . . äðééäú :3 ìéâøú

çëåä .G =
∏∞

i=1Gi éäú .éòáè øôñî ni øùàá ,Si ìù íé÷úåò ni ìù äøùéä äìôëîä Gi éäú

.G-á n ñ÷ãðéà úåìòá úåçåúô úåøåáç úú ìù éôåñ øôñî ÷ø G-ì ùé éòáè n ìëì :äðè÷ äøåáç G (à)

.(úéôåñåøô äøåáçë) úéôåñ úøöåð äðéà G äøåáçä ni ìù äîéàúî äøéçáá (á)

?i ìëì ni = 1 íà ,G ìù éøòæîä íéøöåéä øôñî åäî (åðãîì àìù øîåç ìò êîúñäì êéøö � úåùø ìéâøú) (â)

.G-á n ñ÷ãðéà úìòá úçà äçåúô äøåáç úú øúåéä ìëì n ∈ N ìëì äì ùéù úéôåñåøô äøåáç G éäú :4 ìéâøú

.(úåéìâòî úåøåáç ìù êåôä ìåáâ) úéìâòî-åøô àéä G-ù çëåä

.íù äëøãä äàø .[FA] øôñá 1.11 ìéâøú åäæ :äëøãä

G úéôåñåøô äøåáç) .úéáéè÷éåøô G-ù çëåä .úåéáéè÷éåøô úåéôåñåøô úåøåáç ìù êåôä ìåáâ G éäú :5 ìéâøú

(.cd(G) ≤ 1 íà úéáéè÷éåøô úàø÷ð

.Zp úéìâòîä p-åøôä äøåáçä ìù íé÷úåò n ìù äøùéä äìôëîä A éäú :6 ìéâøú

.cdp(A) = n-ù çëåä (à)

,øîåìë) .íéáéëøä ìù úåøåîú úøåáçë Zp/p
mZp äðîä êøã A ìò úìòåô Zp äøåáçä .n = pm éë çéðð (á)

äðîä ú÷úòä π: Zp → C íàå A = AC = {f : C → A} áåúëì øùôà æà ,C = Z/pmZ ïîñð íà

íò Zp ìù äöçîì äøùéä äìôëîä) G = A×|Zp éäú (. fσ(c) = f(π(σ) + c) éãé ìò äðåúð äìåòôä æà

.cdp(G) = pm + 1 :çëåä .(úøáåçá 12.3 äøòä äàø ,A

1



0366.4815.01 úåéôåñåøô úåøåáç ñøå÷á äãåáò

àéä X ìò úéùôç úéôåñåøô äøåáç .(íééèø÷ñéã íééôåñ íéáçøî ìù êåôä ìåáâ) éôåñåøô áçøî X éäé :7 ìéâøú

úéôåñåøô äøåáç êåúì ψ: X → G äôéöø ä÷úòä ìëìù êë φ: X → F äôéöø ä÷úòä íò F úéôåñåøô äøåáç

.ρ ◦ φ = ψ íéé÷îù ρ: F → G ãéçé óéöø íæéôøåîåîåä íéé÷ G

.ìéòì äøãâää ìù éèøô äø÷î ,øîåìë ,äæä âåñäî àéä ñøå÷á äøãâåäù éôë úéùôç äøåáçù çëåä

äéäú àéäù ùøãð àì) äôéöø ä÷úòä ùéù çëåä .úåéôåñåøô úåøåáç ìù íæéôøåîéôà π: G → H éäé :8 ìéâøú

.π ◦ ρ = idH -ù êë ρ: H → G (íæéôøåîåîåä

.3 ìéâøúì äëøãä äàø .[RZ] øôñá 2.2.2 äðòè éäåæ :äëøãä

äøùéä äìôëîä B = AG = {f : G→ A} éäú .úéìáà úéôåñ äøåáç A éäúå úéôåñ äøåáç G éäú :9 ìéâøú

:àáä ïôåàá B ìò úìòåô G äá 0 → B → E → G→ 1 ú÷éåãî äøö÷ äããñ äðåúð .A ìù íé÷úåò #G ìù

(.(σf)(τ) = f(τσ)

.úìöôúî äøãñäù çëåä

çëåä .úéôåñðéà (1-ì úñðëúîä) X äöåá÷ ìò úéùôçä úéôåñåøôä äøåáçä F̂ (X) éäú :10 ìéâøú

.(X ìù äîöåòä) |X| àéä F̂ (X) ìù úåéìîøåð úåçåúô úåøåáç úúä ìù äöåá÷ä úîöåò (à)

.(X ìù äîöåòä) |X| àéä F̂ (X) ìù úåçåúô úåøåáç úúä ìù äöåá÷ä úîöåò (á)

!äçìöäá

[FA] M. Jarden, M. Fried, Field Arithmetic. 3rd edition. Springer, Ergebnisse der

Mathematik und ihrer Grenzgebiete III, vol. 11.

[RZ] L. Ribes, P. Zalesskii, Profinite groups. Springer, Ergebnisse der Mathematik und

ihrer Grenzgebiete III, vol. 40.
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