יום שלישי כ"ה שבט תש"ס

01 פברואר 2000

בחינה באלגברה לינארית 1

סמסטר א' תש"ס, מועד א'

המרצים: ד"ר אלסקר, ד"ר קריבלביץ'

 משך הבחינה 4 שעות.

 אין להשתמש בכל חומר עזר לרבות מחשבונים.

 ענה על כל 5 השאלות.

 פתרון מלא של כל שאלה יזכה אותך ב- 22 נקודות. אם צברת יותר מ- 100 נקודות ציונך יהיה 100.

בהצלחה!
שאלה 2: (22 נקודות)
הוכח את המשפט הבא: יהי 
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 מרחב  וקטורי  נוצר  סופית,  ויהיו 
[image: image2.wmf]2
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 תת מרחבים  של 
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. הוכח כי מתקיים השוויון  
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I.  (12 נקודות): יהי 
[image: image5.wmf]n

 מספר טבעי אי זוגי, ותהינה 
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 מטריצות ריבועיות המקיימות 
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. הוכח כי לפחות אחת מבין שתי המטריצות 
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 אינה הפיכה.

II.  (10 נקודות): יהיו 
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 תת מרחבים של מרחב וקטורי 
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, אשר מקיימים 
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. הוכח כי 
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I.  (7 נקודות): יהיו 
[image: image13.wmf]n
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 וקטורים בלתי תלויים לינארית. הוכח כי הוקטורים 
[image: image14.wmf]a
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 גם הם בלתי תלויים לינארית.

II.  (15 נקודות): תהי 
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מערכת משוואות לינאריות. לכל ערך של פרמטר ממשי 
[image: image16.wmf]l

 קבע את מספר הפתרונות של המערכת ומצא צורה כללית של פתרון (אם קיים).

שאלה 4:   (22 נקודות)
תהי 
[image: image17.wmf](
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 . הוכח כי 
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I.  (16 נקודות): תהי 
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 העתקה לינארית. נתון כי 
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. נניח שמטריצת הייצוג של 
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 בבסיס מסוים 
[image: image22.wmf]B

 היא 
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מצא את הקבועים 
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II.  (6 נקודות): נניח  כי
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הם פתרונות של מערכת משוואות לינאריות 
[image: image26.wmf]b
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. הוכח כי המערכת היא הומוגנית.
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