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  אביב-אויברסיטת תל                              
  מדעים מדויקיםפקולטה ל                           

  

  
  'אמועד   ,ב"פתש' בסמסטר                     
 24.06.2022 תאריך:                    

  

  
  
  

  "  א1 דיפרציאלי ואיטגרלי חשבוןמבחן סוף סמסטר ב"
                

  יעקובוב עקבי פרופ' :ההמרצ
  

 החיות
 ואין דף וסחאות.ובכל חומר עזר, אין להשתמש במחשבון  שעות. 3בחיה משך ה •

 .100לא יעלה על ן הסופי ציוהאך  108ך הקודות במבחן היו ס שאלות. 4 במבחן •

אם איכם יודעים לפתור שאלה או סעיף מסויים, תוה לכם האפשרות, במקום  •
לסמן "איי יודע/ת" (ולא לרשום שום דבר וסף) הסעיף, את לפתור את השאלה או 

 ) מערך הסעיף או השאלה.למעלה (מעוגל 20%ולקבל 

במדויק כל משפט, טעה או למה מהשיעור או מהתרגול בה היכם  עליכם לצטט •
 ציטוט או ציטוט לא כון יגרמו לגריעת קודות מציון השאלה.-משתמשים. אי

 כל מכשיר אלקטרוי אחר במהלך הבחיה.אסורה אחזקה של טלפון סלולרי או  •

במידה הצורך יתן להשתמש בדפים  המבחן בלבד.טופס יחשבו תשובות שיכתבו על  •
 וספים בסוף השאלון.

 .אשר לא למדו בקורסמשפטים בואין להשתמש בשיטות  •
  
  

  ציון        מספר שאלה
           1    

           2    
           3    
           4    

  
  
  

  
  ב ה צ ל ח ה  !                                                               

  
  
  
  
  

  ©כל הזכויות שמורות 
מבלי לפגוע באמור לעיל, אין להעתיק, לצלם, להקליט, לשדר, לאחסן מאגר מידע, בכל דרך 

  הבחינה.חלק שהוא מטופס  ובין אלקטרונית או בכל דרך אחרת כל תמכנישהיא, בין 
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:�תהי   : משפט ערך הבייים והוכיח ק') 72( .1לה אש [�, �] → ℝ  קציה רציפה ופו-  

                �
�� < 0, �
�� > �∃  אזי.  0 ∈ 
�, 
� -כך ש   ���� = 0 .  
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  תהי ק') 41((א)   .2שאלה ������
0סדרה המקיימת: קיים     � < � <   -כך ש  1

                 |���� − ��| ≤ �|�� − ����|, ∀� ∈ ℕ ∖        . הוכיחו כי הסדרה מתכסת. {1}
    

�� -ן שתו  )ק' 13(ב) (                  > �לכל  0 ∈ ℕ.(i)   טור הוכיחו כי אם ה∑ ��
�
  מתכס אז   ���

∑   הטור גם                    %������
�
    , הוכיחומווטוית ���
אם בוסף הסדרה    (ii) מתכס.   ���

     כי הכיוון ההפוך גם כון.                 
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��גדיר סדרה לפי  ק') 41((א)   .3שאלה  = ���� -ו  1 = ln 
)*+ −   . האםטבעי  �לכל    ���

∑הטור                   ��
�
   מתכס? אם כן, חשבו את ערכו.  ���

  הוכיחו כי הסדרה יורדת וחסומה מלמטה.בתור התחלה : רמז                 
  

:� תהי )ק' 13(ב) (         ℝ → ℝ   קציהקודות  פעמיים שמתאפסת בלפחות שבע הגזירפו  

� הוכיחו שהפוקציה  .שוות         + 6�. +  מתאפסת בלפחות חמש קודות שוות. 9�′′

2
1  תגדירו פוקציית עזר: רמז         � = 9)3 4⁄ �
2� .   
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,fתוות שתי פוקציות  ק')  14.  (א) (4 שאלה g  עלℝ  קודהרציפות בx c= קציהגדיר את הפו .  

                 
( ),

( )
( ), \

f x x
h x

g x x

∈
=  ∈

ℚ

ℝ ℚ
x-רציפה ב h. הוכיחו:   c=  אם ורק אם( ) ( )f c g c= .   

    

:�תהי    ק') 13( (ב)                 [0,1] → ℝ  וגזירה ב [0,1] -רציפה ב- 
0
� -, כך ש�0,1� = 0  .  

2
1אז גם הפוקציה     �0,1
 -היא מווטוית עולה ב  ′�הראו שאם         � = 6
3�
3

    

0,1
-מווטוית עולה ב        �.  
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